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ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

ΗΜΕΡΗΣΙΟΥ ΚΑΙ ΕΣΠΕΡΙΝΟΥ ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΤΕΤΑΡΤΗ 10 ΣΕΠΤΕΜΒΡΙΟΥ 2025 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 
 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Σχολικό βιβλίο, σελ. 99 

Α2. Σχολικό βιβλίο, σελ 143 

Α3. Σχολικό βιβλίο, σελ. 128 

Α4. 

α) Σωστό 

β) Σωστό 

γ) Λάθος 

δ) Σωστό 

ε) Λάθος 
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Οπότε η f g  στο   επομένως 1-1 και αντιστρέψιμη  
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Σημεία καμπής δεν υπάρχουν. 
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Οπότε η x=0 κατακόρυφη ασύμπτωτη. 
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Οπότε ψ=x πλάγια ασύμπτωτη στο + . 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. 
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Επομένως η ελάχιστη τιμή είναι α=3. 
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ΘΕΜΑ Δ 
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Δ2.  

i.  

   Αρκεί 
2f (x) 0 x 1 x  +   για κάθε x . 

Αν x 0   2 2 2x 1 x x 1 x+   +   ισχύει 

Αν x 0   2x 1 1+   και x 0  ισχύει 

Επομένως για κάθε x  f (x) 0 . 

ii.  

Για x  

2

2 2

x x x 1
f '(x) 1 0

x 1 x 1

− +
= − = 

+ +
λόγω του (i) 

Οπότε η f   στο  . 

 

Δ3.  

Για x 0=  και x π=  η εξίσωση επαληθεύεται διότι ημ0 ημπ 0= =  

Για ( ) 2x 0,π 0 ημ x 1    και 2 2 2ημ x 2ημ x 3ημ x   

Θέτω 2u ημ x=  οπότε u 2u 3u   

F αρχική της f στο   οπότε F'(x) f (x)=  για x . Στο  u, 2u  για την F ισχύει Θ.Μ.Τ. 

οπότε θα υπάρχει ένα τουλάχιστον ( )1ξ u, 2u  ώστε: 

( )
( ) ( )

( )
( ) ( )

1 1

F 2u F u F 2u F u
F ' ξ f ξ

2u u u

− −
=  =

−
 

Ομοίως στο [2u, 3u] ισχύει Θ. Μ. Τ. οπότε θα υπάρχει ένα τουλάχιστον ( )2ξ 2u,3u  

ώστε: 

( )
( ) ( )

( )
( ) ( )

2 2

F 3u F 2u F 3u F 2u
F ' ξ f ξ

3u 2u u

− −
=  =

−
 

Η f   στο   οπότε για 

 
( ) ( )

u 0

1 2 1 2

F(2u) F(u) F(3u) F(2u)
ξ ξ f ξ f ξ

u u

F(2u) F(u) F(3u) F(2u) 2F(2u) F(3u) F(u)

− −
     

 −  −   +
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Δ4. 
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